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 xy平面における２つの放物線 ②①  22 :,)(: xyDbaxyC  を考える。 

(１) CとDが異なる２点で交わり，その２交点の x座標の差が１となるように実数 ba, が動く 

とき，Cの頂点 ),( ba の軌跡を図示せよ。 

(２) 実数 ba, が(１)の条件を満たしながら動くとき，CとDの２交点を結ぶ直線が通過する範囲 

を求め，図示せよ。 

 

[解答の方針] 

 曲線 DC, から yを消去して整理した式 022 22  baaxx の解の差が 1となる条件は 

   122  ba  これより ③
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1 2  ab  (１)はこれを図示すればよい。 

また，CとDの２交点を結ぶ直線の方程式は，①＋②より
22)(2 xbaxy  すなわち 

baaxy  222 ，これに③を代入して整理すると 
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1 2  yxaa  

直線⑤が点 ),( yx を通る条件は， aに関するこの方程式が実数解を持つことだから 
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D 2 ≧ yx  より ⑥≧ 
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12 xy  

⑥を満たす領域が(２)の解となる。 

 この様子を Graepes で表示してみた。実際にグラフを書いてみると，⑥の境界線が直線⑤の包絡線に

なっていることが分かる。 
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