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上の点Ｑは最初，𝑥 軸上の点Ａ(３ ,０)にあるものとす

る．半直線ＰＱ上で点Ｐからの距離が２の点をＲとし，ＯＰが𝑥 

軸の正の向きとなす角を θ とする．Ｃ
2
が回転してθ が０から２πまで変化するとき，点 Rが描く曲

線を𝐶とする．曲線 Cの概形を図１に示す．以下の問いに答えよ。 

 

 

(1) 点 Pの座標をθを用いて表せ． 

(2) 点 Pを通り𝑥座標と平行な直線 𝑙 とする．直線 𝑙 と線分 PRのなす角αを，θを用いて表せ． 

  また，Rの座標をθを用いて表せ． 

(3) 曲線𝐶と𝑥軸の共有点の座標をすべて求めよ。 

(4) 曲線𝐶とy軸の共有点の座標をすべて求めよ。 

(5) 点 Rの𝑥座標が最小になるときの点 Rの座標をすべて求めよ． 

(6)  曲線𝐶と𝑥軸，y軸に囲まれた図２の斜線部分の面積を求めよ． 
 

 

図１のグラフを、問題の文章の通りに描画ソフトに設定し、描こうとしたが、うまくいかなかっ

た。特に(2)の設定は、「直線 𝑙 と線分 PRのなす角α 」ではなく、「線分 OPからθ + π 」とした。 

京都大学の２０１４年の問題で、平面図形的な設定から軌跡を考えると上図と同様な曲線を描くも

のがある。一見複雑な媒介変数表示がされた曲線も、単純な条件に帰着できることがわかる。 

 描画ソフトの活用は問題やグラフの本質的な理解を促す側面ももっているのかもしれない。 
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∆ABCは，条件∠B = 2∠A，BC = 1を満たす三角形のうちで面積が最大のものであるとする．このとき，

cos ∠𝐵を求めよ． 


